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La conjecture de Manin-Mumford et les structures $o$-minimales

La conjecture de Manin-Mumford dit qu'une courbe dans une variété abélienne ne contient
qu'un nombre fini de points de torsion, si ce n'est pas une courbe elliptique. Cette conjecture
a été démontrée par Raynaud en 1983. Aujourd'hui, il en existe au moins cinq
démonstrations. Dans cet exposé, j'expliquerai la démonstration de Pila et Zannier (2008).
Cette démonstration est fondée sur les propriétés de structures $o$-minimales, une notion
de la logique mathématique, en particulier le théorème de Pila-Wilkie sur le nombre de points
rationnels dans un ensemble définissable.
On commencera par une introduction à quelques idées de la théorie de modèles, dont on ne
supposera aucune connaissance préalable. Cela nous permettra de comprendre l'énoncé du
théorème de Pila-Wilkie et de donner une esquisse de sa preuve. Ensuite on discutera
l'application à la conjecture de Manin-Mumford.
Si le temps le permet, on dira quelques mots sur les conjectures analogues pour les variétés
de Shimura, comme la conjecture d'André-Oort.
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